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Ïîñòàíîâêà ïðîáëåìè. «Ð³âíÿííÿ òà 
íåð³âíîñò³» º îäí³ºþ ç íàñêð³çíèõ çì³ñ-
òîâèõ ë³í³é øê³ëüíîãî êóðñó ìàòåìàòèêè 
(äàë³ – ØÊÌ). Ð³çí³ âèäè ð³âíÿíü, ìåòîäè òà 
ñïîñîáè ¿õ ðîçâ’ÿçóâàííÿ âèâ÷àþòü ³ç 5-ãî 
ïî 11-é êëàñ. Çíàéîìñòâî ç íåð³âíîñòÿìè 

ðîçïî÷èíàþòü ó 9-ìó êëàñ³ òà ïðîäîâæóþòü 
âèâ÷àòè â êóðñ³ àëãåáðè ³ ïî÷àòê³â àíàë³çó 
ñòàðøî¿ øêîëè.

Çàáåçïå÷åííÿ îâîëîä³ííÿ ó÷íÿìè ìîâîþ 
àëãåáðè, óì³ííÿìè çä³éñíþâàòè ïåðåòâî-
ðåííÿ àëãåáðà¿÷íèõ âèðàç³â, ðîçâ’ÿçóâàòè 
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ð³âíÿííÿ, íåð³âíîñò³ òà ¿õ ñèñòåìè, ìîäå-
ëþâàòè çà äîïîìîãîþ ð³âíÿíü ðåàëüí³ ñè-
òóàö³¿, ïîÿñíþâàòè çäîáóò³ ðåçóëüòàòè º 
ñïåöèô³÷íèì îñâ³òí³ì çàâäàííÿì îñíîâíî¿ 
øêîëè [12, ñ. 3].

Ïðîòÿãîì êóðñó àëãåáðè ³ ïî÷àòê³â àíà-
ë³çó íåîáõ³äíî íàâ÷èòè ó÷í³â ðîçâ’ÿçóâàòè 
òðàíñöåíäåíòí³ ð³âíÿííÿ òà íåð³âíîñò³ (òðè-
ãîíîìåòðè÷í³, ïîêàçíèêîâ³, ëîãàðèôì³÷í³) 
é ³ððàö³îíàëüí³ ð³âíÿííÿ òà íåð³âíîñò³. Öå 
ïîâ’ÿçàíî ç ðîçãëÿäîì âëàñòèâîñòåé â³äïî-
â³äíèõ ôóíêö³é.

Ð³âíÿííÿ º îäíèì ³ç íàéâàæëèâ³øèõ ïî-
íÿòü ìàòåìàòèêè. Ó á³ëüøîñò³ ïðàêòè÷íèõ 
òà íàóêîâèõ çàäà÷, äå ïåâíó âåëè÷èíó íå-
ìîæëèâî áåçïîñåðåäíüî âèì³ðÿòè àáî îá-
÷èñëèòè çà ãîòîâîþ ôîðìóëîþ, âäàºòüñÿ 
ñêëàñòè ñï³ââ³äíîøåííÿ (àáî äåê³ëüêà ñï³â-
â³äíîøåíü) äëÿ âèçíà÷åííÿ íåâ³äîìî¿ âåëè-
÷èíè.

Ó øê³ëüíîìó êóðñ³, ÿê ïðàâèëî, ðîçãëÿ-
äàþòü ð³âíÿííÿ, â ÿêèõ íåâ³äîì³ íàáóâàþòü 
÷èñëîâèõ çíà÷åíü. Îêðåì³ âèäè ð³âíÿíü, 
çîêðåìà ò³, ó ÿêèõ íåâ³äîìèìè º ö³ë³ ÷èñëà 
(ä³àôàíòîâ³ ð³âíÿííÿ), ôóíêö³¿ (äèôåðåíö³-
àëüí³, ôóíêö³îíàëüí³ ð³âíÿííÿ) ìîæóòü áóòè 
ïðåäìåòîì îçíàéîìëåííÿ ó êëàñàõ, ùî âè-
â÷àþòü ìàòåìàòèêó íà ïîãëèáëåíîìó ð³âí³.

Çà äîïîìîãîþ íåð³âíîñòåé ñï³âñòàâëÿ-
þòü ÷èñëà, çàäàþòü îñíîâí³ ÷èñëîâ³ ìíî-
æèíè (â³äð³çîê bxa , ³íòåðâàë bxa
òîùî), ôîðìóëþþòü îçíà÷åííÿ ãðàíèö³, íå-
ïåðåðâíî¿ ôóíêö³¿ â òî÷ö³, ìîíîòîííî¿ ïî-
ñë³äîâíîñò³ òà ôóíêö³¿ ³ ö³ëîãî ðÿäó ³íøèõ 
âàæëèâèõ ïîíÿòü.

Íà ìîâ³ íåð³âíîñòåé íåð³äêî ôîðìóëþ-
ºòüñÿ ïîñòàíîâêà çàâäàíü ó áàãàòüîõ ñôå-
ðàõ çàñòîñóâàííÿ ìàòåìàòèêè. Íàïðèêëàä, 
áàãàòî çàäà÷ åêîíîì³êè çâîäÿòüñÿ äî äîñë³-
äæåííÿ ñèñòåì ë³í³éíèõ íåð³âíîñòåé ³ç âå-
ëèêèì ÷èñëîì çì³ííèõ.

Íåð³âíîñò³ – öå íå ëèøå äîïîì³æíèé ³í-
ñòðóìåíò. Ó êîæí³é ãàëóç³ ìàòåìàòèêè (àë-
ãåáð³ òà òåîð³¿ ÷èñåë, ãåîìåòð³¿, òåîð³¿ éìî-
â³ðíîñòåé, äèñêðåòí³é ìàòåìàòèö³ òîùî) 
ìîæíà íàçâàòè ôóíäàìåíòàëüí³ ðåçóëüòà-
òè, ñôîðìóëüîâàí³ ó âèãëÿä³ íåð³âíîñòåé.

Ðîçðîáêà òåõíîëîã³é íàâ÷àííÿ (äèäàê-
òè÷íèõ òåõíîëîã³é), ùî äàþòü ìîæëèâ³ñòü 
â³äïîâ³ñòè íà ïèòàííÿ «ßê íàâ÷àòè ðåçóëü-
òàòèâíî?» º àêòóàëüíîþ ïðîáëåìîþ äëÿ 
çì³ñòîâèõ ë³í³é, ÿê³ ïðîíèçóþòü óâåñü êóðñ 
ìàòåìàòèêè íà ð³çíèõ åòàïàõ íàâ÷àííÿ.

Àíàë³ç îñòàíí³õ äîñë³äæåíü ³ ïóáë³-
êàö³é. Ïèòàííÿì ìåòîäèêè íàâ÷àííÿ ó÷í³â 
çàãàëüíîîñâ³òíüî¿ øêîëè ðîçâ’ÿçóâàííþ 
ð³âíÿíü ³ íåð³âíîñòåé ïðèñâÿ÷åí³ ÷èñëåí-
í³ íàâ÷àëüí³ ïîñ³áíèêè, ñåðåä ÿêèõ: «Àëãå-
áðà¿÷íèé òðåíàæåð» (àâò. – Ìåðçëÿê À.Ã., 
Íîì³ðîâñüêèé Ä.À.); «Àëãåáðà 10-11 êëàñè. 
Ìåòîäè ðîçâ’ÿçóâàííÿ ð³âíÿíü, íåð³âíî-

ñòåé òà ¿õ ñèñòåì: Ðîçðîáêè çàíÿòü» (àâò. – 
Êîðí³ºíêî Ò.Ë., Ô³ãîò³íà Â.².); «Íàâ÷àºìîñü 
ðîçâ’ÿçóâàòè ð³âíÿííÿ òà íåð³âíîñò³» (àâò. – 
Ñ³ëüâåñòðîâà ².À., Ôóðìàí Ì.Ñ.). Ó çãàäà-
íèõ ïîñ³áíèêàõ âèä³ëåíî òèïè ð³âíÿíü (íå-
ð³âíîñòåé) ³ ðîçãëÿíóòî ÷àñòêîâ³ ìåòîäè òà 
ñïîñîáè ðîçâ’ÿçóâàííÿ îêðåìèõ ³ç íèõ.

Îñòàíí³ì ÷àñîì âåëèêà óâàãà ïðèä³ëÿ-
ºòüñÿ çàäà÷àì ³ç ïàðàìåòðàìè, ùî ñòàëè 
íåâ³ä’ºìíîþ ñêëàäîâîþ çîâí³øíüîãî íåçà-
ëåæíîãî îö³íþâàííÿ (äàë³ – ÇÍÎ) ç ìàòåìà-
òèêè. Ïèòàííÿ ìåòîäèêè íàâ÷àííÿ ðîçâ’ÿçó-
âàííÿ ð³çíèõ òèï³â ð³âíÿíü òà íåð³âíîñòåé 
³ç ïàðàìåòðàìè ðîçãëÿäàþòüñÿ ó ñòàòòÿõ 
Ïðóñ À.Â. òà Øâåöÿ Â.Î., îïóáë³êîâàíèõ ó 
2015-2016 ðð. ó íàóêîâî-ìåòîäè÷íîìó æóð-
íàë³ «Ìàòåìàòèêà â ð³äí³é øêîë³» òà ó ïî-
ñ³áíèêó [13].

Ïðèíöèïîâî ³íøèé ï³äõ³ä çàïðîïîíîâàíî 
àâòîðàìè íàóêîâî-ìåòîäè÷íîãî ïîñ³áíèêà 
«²ííîâàö³éí³ ìåòîäè íàâ÷àííÿ ìàòåìàòèêè» 
(Êóøí³ð Â.À., Êóøí³ð Ã.À., Ð³æíÿê Ð.ß.) [6]. 
Äîñë³äæóþ÷è ïðîáëåìó ôîðìóâàííÿ òâîð-
÷îãî ìèñëåííÿ ó÷í³â ï³ä ÷àñ ðîçâ’ÿçóâàííÿ 
ð³âíÿíü ³ íåð³âíîñòåé, âîíè ðîçãëÿäàþòü 
öåé ïðîöåñ ³ç òî÷êè çîðó ïîñë³äîâíèõ ïå-
ðåòâîðåíü, ê³íöåâèì ðåçóëüòàòîì ÿêèõ º 
ðîçâ’ÿçîê.

Òàêèé ï³äõ³ä ³íòåãðóº âñ³ òèïè ð³âíÿíü ³ 
íåð³âíîñòåé ó ºäèíó ñóêóïí³ñòü, ôîðìóº â 
ó÷í³â çàãàëüí³ (³íòåãðîâàí³) óÿâëåííÿ ïðî 
ïðîáëåìó ðîçâ’ÿçóâàííÿ ð³âíÿíü ³ íåð³âíî-
ñòåé ç ºäèíî¿ ïîçèö³¿, â³äêðèâàº ùå îäèí 
àñïåêò âèð³øåííÿ ö³º¿ ïðîáëåìè, à â ìå-
òîäè÷íîìó ïëàí³ ñïîíóêàº â÷èòåëÿ äî ïî-
øóêó íîâèõ ï³äõîä³â, ìåòîäèê â îðãàí³çàö³¿ 
âèâ÷åííÿ â³äïîâ³äíîãî ìàòåð³àëó øê³ëüíîãî 
êóðñó ìàòåìàòèêè [6, ñ.7].

Ðîçãëÿä ð³âíÿíü òà íåð³âíîñòåé ³ç ïîçè-
ö³¿ ìàòåìàòè÷íî¿ ëîã³êè, çàïðîïîíîâàíèé ó 
íàâ÷àëüíèõ ïîñ³áíèêàõ [2], [5], áóäå êîðèñ-
íèì äëÿ âèïóñêíèê³â ô³çèêî-ìàòåìàòè÷íèõ 
ôàêóëüòåò³â, ÿê³ îäåðæóþòü âèùó îñâ³òó ç³ 
ñïåö³àëüí³ñò³ 014 «Ñåðåäíÿ îñâ³òà. Ìàòåìà-
òèêà», îñê³ëüêè öåé ï³äõ³ä íàëåæèòü äî òå-
îðåòè÷íèõ îñíîâ çì³ñòîâî¿ ë³í³¿ «Ð³âíÿííÿ ³ 
íåð³âíîñò³» øê³ëüíîãî êóðñó ìàòåìàòèêè.

Ó ïîïåðåäí³õ ñòàòòÿõ íàìè áóëî çàïðî-
ïîíîâàíî ñèñòåìàòèçîâàíèé ï³äõ³ä äî íàâ-
÷àííÿ òåìè «Òåîð³ÿ ìíîæèí ³ øê³ëüíà ìà-
òåìàòèêà. Â³äïîâ³äíîñò³ òà â³äíîøåííÿ ó 
øê³ëüí³é ìàòåìàòèö³» [15] òà çì³ñòîâî¿ ë³í³¿ 
«×èñëà» [16], [17], ÿêèé ìîæíà çàïðîâàäè-
òè ï³ä ÷àñ ÷èòàííÿ êóðñó çà âèáîðîì «Äåÿ-
ê³ ïèòàííÿ øê³ëüíîãî êóðñó ç ìàòåìàòèêè ç 
òî÷êè çîðó âèùî¿» äëÿ ñòóäåíò³â âèïóñêíèõ 
êóðñ³â ïåäàãîã³÷íèõ óí³âåðñèòåò³â, ÿê³ îäåð-
æóþòü âèùó îñâ³òó ç³ ñïåö³àëüíîñò³ 014 «Ñå-
ðåäíÿ îñâ³òà. Ìàòåìàòèêà».

Öå ïèòàííÿ çàëèøàºòüñÿ àêòóàëüíèì ³ 
äëÿ ³íøèõ çì³ñòîâèõ ë³í³é òà òåì øê³ëüíî-
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ãî êóðñó ìàòåìàòèêè (äàë³ – ØÊÌ). Ñòàòòÿ 
ïðèñâÿ÷åíà òåõíîëîã³¿ íàâ÷àííÿ çì³ñòîâî¿ 
ë³í³¿ «Ð³âíÿííÿ ³ íåð³âíîñò³», ùî º íàñêð³ç-
íîþ äëÿ îñíîâíî¿, ñòàðøî¿ òà âèùî¿ øêîëè.

Ïîñòàíîâêà çàâäàííÿ. Ìåòà ñòàòò³ – 
ïðåäñòàâèòè òåõíîëîã³þ íàâ÷àííÿ òåîðå-
òè÷íèõ îñíîâ çì³ñòîâî¿ ë³í³¿ «Ð³âíÿííÿ òà 
íåð³âíîñò³» íà ïðèêëàä³ çàíÿòòÿ êóðñó çà 
âèáîðîì «Äåÿê³ ïèòàííÿ øê³ëüíîãî êóðñó 
ìàòåìàòèêè ç òî÷êè çîðó âèùî¿», ïðèçíà-
÷åíîãî äëÿ ñòóäåíò³â-âèïóñêíèê³â ïåäàãî-
ã³÷íèõ óí³âåðñèòåò³â, ÿê³ çäîáóâàþòü âèùó 
îñâ³òó ç³ ñïåö³àëüíîñò³ 014 «Ñåðåäíÿ îñâ³òà. 
Ìàòåìàòèêà».

Âèêëàä îñíîâíîãî ìàòåð³àëó äîñë³-
äæåííÿ. Ñë³ä çàçíà÷èòè, ùî àíàë³çîâàíèé 
êóðñ ÷èòàºòüñÿ äëÿ ñòóäåíò³â, ÿê³ çàñâî¿-
ëè ôóíäàìåíòàëüí³ ìàòåìàòè÷í³ («Ë³í³éíà 
àëãåáðà», «Ìàòåìàòè÷íà ëîã³êà», «Ìàòå-
ìàòè÷íèé àíàë³ç») òà ôàõîâ³ äèñöèïë³íè 
(«Åëåìåíòàðíà ìàòåìàòèêà», «Ìåòîäèêà 
íàâ÷àííÿ ìàòåìàòèêè â ñåðåäí³é øêîë³»).

Ìåòà çàíÿòòÿ: çä³éñíèòè ïîð³âíÿëüíó 
õàðàêòåðèñòèêó ôóíêö³îíàëüíîãî ï³äõîäó 
äî îçíà÷åííÿ ïîíÿòòÿ ð³âíÿííÿ (íåð³âíîñò³) 
òà ï³äõîäó, ùî ïåðåäáà÷àº âèêîðèñòàííÿ 
âèñëîâëþâàëüíî¿ ôîðìè (ïðåäèêàòà); âèêî-
ðèñòàòè âèçíà÷åííÿ ëîã³êè äëÿ õàðàêòåðè-
ñòèêè òàêèõ ïîíÿòü, ÿê ð³âíÿííÿ-íàñë³äêè, 
íåð³âíîñò³-íàñë³äêè, ð³âíîñèëüí³ ð³âíÿí-
íÿ (íåð³âíîñò³); ç’ÿñóâàòè âëàñòèâîñò³ â³ä-
íîøåííÿ ñë³äóâàííÿ òà ð³âíîñèëüíîñò³ íà 
ìíîæèí³ ð³âíÿíü (íåð³âíîñòåé), ðîçãëÿíóòè 
îñíîâí³ (òèïîâ³) ¿õ ïåðåòâîðåííÿ ç òî÷êè 
çîðó åêâ³âàëåíòíîñò³.

Çàâäàííÿ: 
1) ïðîâåñòè àíàë³ç Äåðæàâíîãî ñòàí-

äàðòó áàçîâî¿ òà ïîâíî¿ ñåðåäíüî¿ îñâ³òè 
(îñâ³òíÿ ãàëóçü «ìàòåìàòèêà»), íàâ÷àëü-
íèõ ïðîãðàì ç ìàòåìàòèêè äëÿ îñíîâíî¿ òà 
ñòàðøî¿ øêîëè, âèçíà÷èòè ì³ñöå ð³âíÿíü òà 
íåð³âíîñòåé ³ ïîíÿòü, ïîâ’ÿçàíèõ ç íèìè; 

2) ïðîàíàë³çóâàòè îçíà÷åííÿ ïîíÿòòÿ 
«ð³âíÿííÿ» («íåð³âí³ñòü») â ØÊÌ òà ï³äõîäè, 
ùî ïðè öüîìó çàñòîñîâóþòüñÿ; 

3) äîñë³äèòè âèíèêíåííÿ òà ðîçâèòîê öèõ 
ïîíÿòü â ³ñòîð³¿ ìàòåìàòèêè òà ¿õ çàñòîñó-
âàííÿ; 

4) ïîâòîðèòè îçíà÷åííÿ ïîíÿòü «âèñëîâ-
ëþâàëüíà ôîðìà», «îäíîì³ñíèé ïðåäèêàò», 
«õàðàêòåðèñòè÷íà ìíîæèíà (îáëàñòü ³ñòèí-
íîñò³) ïðåäèêàòà», «äâîì³ñíèé ïðåäèêàò», 
â³äîì³ ç êóðñó ìàòåìàòè÷íî¿ ëîã³êè; 

5) ñêëàñòè òàáëèö³ â³äïîâ³äíîñò³ ìàòåìà-
òè÷íèõ ïîíÿòü, ùî ñòîñóþòüñÿ ð³âíÿíü (íå-
ð³âíîñòåé) ³ç îäí³ºþ çì³ííîþ òà ïîíÿòü ìà-
òåìàòè÷íî¿ ëîã³êè, ïîâ’ÿçàíèõ ç îäíîì³ñíèì 
ïðåäèêàòîì; 

6) çãàäàòè â³äíîøåííÿ ñë³äóâàííÿ òà ð³â-
íîñèëüíîñò³ ì³æ ïðåäèêàòàìè òà íà îñíîâ³ 
öèõ ïîíÿòü ñôîðìóëþâàòè îçíà÷åííÿ ð³â-
íÿííÿ-íàñë³äêó (íåð³âíîñò³-íàñë³äêó) òà ð³â-
íîñèëüíèõ ð³âíÿíü (íåð³âíîñòåé); 

7) ðîçãëÿíóòè îñíîâí³ (òèïîâ³) ïåðåòâî-
ðåííÿ ð³âíÿíü (íåð³âíîñòåé) ç ïîãëÿäó ¿õ 
åêâ³âàëåíòíîñò³.

ßê çàçíà÷àëîñü ðàí³øå [15]-[17], çàíÿò-
òÿ êóðñó ðîçïî÷èíàºòüñÿ ç íàäàííÿ â³äïî-
â³äåé ñòóäåíòàìè íà êîíòðîëüíî-çì³ñòîâ³ 
ïèòàííÿ òà âèêîíàííÿ íèìè çàâäàíü ðå-
ïðîäóêòèâíîãî õàðàêòåðó. Äî íèõ ìè ïðî-
ïîíóºìî âêëþ÷èòè çàâäàííÿ, ïîâ’ÿçàí³ ç: 
àíàë³çîì çì³ñòó íàâ÷àëüíîãî ìàòåð³àëó òà 
äåðæàâíèõ âèìîã äî ð³âíÿ çàãàëüíîîñâ³òíüî¿ 
ï³äãîòîâêè ó÷í³â, çàçíà÷åíèõ ó ä³þ÷èõ ïðî-
ãðàìàõ ç ìàòåìàòèêè; ïîâòîðåííÿ ³ñòîðè÷-
íèõ â³äîìîñòåé ïðî âèíèêíåííÿ òà ðîçâèòîê 
ð³âíÿíü ³ íåð³âíîñòåé â ³ñòîð³¿ ìàòåìàòèêè 
òà ¿õ çàñòîñóâàííÿ â ö³é òà ñóì³æíèõ äèñöè-
ïë³íàõ; ïîâòîðåííÿ òåîðåòè÷íîãî ìàòåð³àëó, 
ïîâ’ÿçàíîãî ç âèñëîâëþâàëüíèìè ôîðìàìè, 
ïðåäèêàòàìè, â³äíîøåííÿìè ñë³äóâàííÿ òà 
ð³âíîñèëüíîñò³, ùî â³äîìèé ó÷íÿì ³ç êóðñó 
ìàòåìàòè÷íî¿ ëîã³êè; ïîâòîðåííÿ ïîíÿòòÿ 

Òàáëèöÿ 1
Çì³ñòîâà ñòðóêòóðà òåìè

¹ Ñòðóêòóðí³ åëåìåíòè çì³ñòó Äå çíàéòè 
â³äïîâ³äü

1
Ì³ñöå òåìè ó ïðîãðàìàõ äëÿ çàãàëüíîîñâ³òí³õ íàâ÷àëüíèõ  
çàêëàä³â. Ìàòåìàòèêà 5-9 êëàñè. Ìàòåìàòèêà 10-11 êëàñè.  
Âèìîãè äî ìàòåìàòè÷íî¿ ï³äãîòîâêè ó÷í³â.

[3], [12]

2 Âèíèêíåííÿ ³ ðîçâèòîê ïîíÿòòÿ ð³âíÿííÿ (íåð³âí³ñòü) 
â ³ñòîð³¿ ìàòåìàòèêè òà ¿õ çàñòîñóâàííÿ [1]

3 Òåîðåòè÷íèé ìàòåð³àë ç êóðñó ìàòåìàòè÷íî¿ ëîã³êè, 
ïîâ’ÿçàíèé ³ç âèñëîâëþâàëüíèìè ôîðìàìè òà ïðåäèêàòàìè [2], [5]

4
Ðîçãëÿä ð³çíèõ ï³äõîä³â äî îçíà÷åííÿ ïîíÿòòÿ ð³âíÿííÿ (íåð³âíîñò³), 
ùî ïåðåäáà÷àþòü âèêîðèñòàííÿ ìàòåìàòè÷íèõ ïîíÿòü (âèðàçó, ôóíêö³¿) 
òà ïîíÿòü ìàòåìàòè÷íî¿ ëîã³êè (âèñëîâëþâàëüíî¿ ôîðìè, ïðåäèêàòà)

[4], [7]-[9], [11], 
[18]; [2], [5]

5 Â³äíîøåííÿ ñë³äóâàííÿ òà ð³âíîñèëüíîñò³ íà ìíîæèí³ ð³âíÿíü 
(íåð³âíîñòåé) ³ ¿õ âëàñòèâîñò³ [2], [5]; [8], [9]

6 Ðîçãëÿä îñíîâíèõ (òèïîâèõ) ïåðåòâîðåíü ð³âíÿíü (íåð³âíîñòåé)  
ç ïîãëÿäó ¿õ åêâ³âàëåíòíîñò³ [6], [8], [9]
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á³íàðíîãî â³äíîøåííÿ òà âëàñòèâîñòåé â³ä-
íîøåíü (ðåôëåêòèâíîñò³, ñèìåòðè÷íîñò³, 
àñèìåòðè÷íîñò³, òðàíçèòèâíîñò³), çàñâîº-
íèõ ó êóðñ³ ë³í³éíî¿ àëãåáðè; çãàäóâàííÿì 
îçíà÷åíü ïîíÿòü «ð³âíÿííÿ», «íåð³âí³ñòü», 
«ð³âíÿííÿ-íàñë³äîê», «ð³âíîñèëüí³ ð³âíÿííÿ», 
ïîâ’ÿçàíèõ ³ç íèìè; çãàäóâàííÿì ïðè÷èí 
îäåðæàííÿ ð³âíÿíü-íàñë³äê³â òà âòðàòè êî-
ðåí³â ï³ä ÷àñ ¿õ ðîçâ’ÿçóâàííÿ; çãàäóâàííÿì 
âëàñòèâîñòåé ð³âíÿíü (íåð³âíîñòåé) òà îñî-
áëèâîñòåé ¿õ âèâ÷åííÿ íà ð³çíèõ ñòóïåíÿõ 
íàâ÷àííÿ (îñíîâíà, ñòàðøà, âèùà øêîëà).

Íàâåäåìî ïðèêëàäè òàêèõ çàâäàíü.
Çàâäàííÿ 1. ßê îçíà÷àºòüñÿ ïîíÿòòÿ «ð³â-

íÿííÿ» ó øê³ëüíîìó êóðñ³ ìàòåìàòèêè?
Â³äïîâ³äü äî çàâäàííÿ 1. Ó øê³ëüíî-

ìó êóðñ³ ìàòåìàòèêè ïîíÿòòÿ ð³âíÿííÿ ââî-
äèòüñÿ â 5 êëàñ³ îïèñîâî, ï³ñëÿ ðîçãëÿäó 
çàäà÷³ íà ïîøóê íåâ³äîìîãî ÷èñëà â ð³â-
íîñò³, ÿêà ì³ñòèòü íåâ³äîìå. Ó ï³äðó÷íèêó 
ç ìàòåìàòèêè äëÿ 5-ãî êëàñó ²ñòåðà Î.Ñ.  
[4, ñ. 76] çàçíà÷àºòüñÿ «Ð³âí³ñòü, ùî ì³ñòèòü 
íåâ³äîìå ÷èñëî, íàçèâàºòüñÿ ð³âíÿííÿì». 
Öå íå îçíà÷åííÿ, à çðîçóì³ëèé äëÿ ï’ÿòè-
êëàñíèê³â îïèñ.

Ó êóðñ³ àëãåáðè 7-ãî êëàñó «Ð³âíÿííÿì 
íàçèâàºòüñÿ ð³âí³ñòü ç³ çì³ííîþ, çíà÷åííÿ 
ÿêî¿ òðåáà çíàéòè» [18, ñ. 187].

Çàãàëüíèé âèãëÿä ð³âíÿííÿ ç îäí³-
ºþ çì³ííîþ x - xgxf  ïðåäñòàâëåíî â 
êóðñ³ àëãåáðè ³ ïî÷àòê³â àíàë³çó 10 êëàñó  
[9, ñ. 68]. Ï³ä ö³ºþ êîðîòêîþ ôîðìóëîþ 
ðîçóì³þòü ìàòåìàòè÷íèé çàïèñ çàäà÷³ ïðî 
çíàõîäæåííÿ çíà÷åíü àðãóìåíòó, çà ÿêèõ 
äâ³ ôóíêö³¿ ð³âí³.

Çàâäàííÿ 2. Ó ÿêîìó êëàñ³ ïîíÿòòÿ «ð³â-
íÿííÿ» íåÿâíî îçíà÷àºòüñÿ çà äîïîìîãîþ 
âèñëîâëþâàëüíî¿ ôîðìè (ïðåäèêàòà), à â 
ÿêîìó êëàñ³ â³äîáðàæåíî ôóíêö³îíàëüíèé 
ï³äõ³ä äî éîãî ôîðìóëþâàííÿ?

Â³äïîâ³äü äî çàâäàííÿ 2. Ó 10 êëàñ³ 
â³äîáðàæåíî ôóíêö³îíàëüíèé ï³äõ³ä äî âè-
çíà÷åííÿ ïîíÿòòÿ «ð³âíÿííÿ». À â îñíîâí³é 
øêîë³ (5êë., 7 êë.) âîíî îçíà÷àºòüñÿ çà äî-
ïîìîãîþ îäíîãî ç ôóíäàìåíòàëüíèõ ïîíÿòü 
ìàòåìàòè÷íî¿ ëîã³êè –âèñëîâëþâàëüíî¿ 
ôîðìè (ïðåäèêàòà).

Çàâäàííÿ 3. Çãàäàéòå â³äíîøåííÿ ð³âíî-
ñèëüíîñò³ ì³æ ïðåäèêàòàìè ç êóðñó ìàòåìà-
òè÷íî¿ ëîã³êè òà îçíà÷åííÿ ð³âíîñèëüíèõ 
ð³âíÿíü ç³ øê³ëüíîãî êóðñó àëãåáðè ³ ïî÷àò-
ê³â àíàë³çó 10 êëàñó.

Â³äïîâ³äü äî çàâäàííÿ 3.
Â³äíîøåííÿ ð³âíîñèëüíîñò³ ì³æ ïðåäè-

êàòàìè. Äâ³ âèñëîâëþâàëüí³ ôîðìè, âèçíà-
÷åí³ íà ìíîæèí³ M , íàçèâàþòü ð³âíîñèëü-
íèìè, ÿêùî âîíè íàáóâàþòü îäíàêîâèõ 
çíà÷åíü ³ñòèííîñò³ â íèõ, çàì³ñòü çì³ííèõ 
åëåìåíò³â ³ç ìíîæèíè M . 

)()( qp MMxqxp

Ó ØÊÌ 10 êëàñó äàºòüñÿ òàêå âèçíà÷åí-
íÿ ð³âíîñèëüíèõ ð³âíÿíü: Äâà ð³âíÿííÿ 
íàçèâàþòüñÿ íàçèâàþòüñÿ ð³âíîñèëüíèìè 
íà äåÿê³é ìíîæèí³, ÿêùî âîíè íà í³é ìàþòü 
îäí³ é ò³ ñàì³ êîðåí³.

Çàâäàííÿ 4. Ç’ÿñóéòå, ÷è ð³âíîñèëüí³ òàê³ 
ïðåäèêàòè:

à) "013:" xxxm  ³ 

"032:" 2 xxxl
;

á) "
4
43

4
15:" 22 x

x
x

xxg  ³

"4315" xxxq
Îïðàöþâàííÿ äàíî¿ òåìè âàðòî ïðîäîâ-

æèòè çà äîïîìîãîþ âèêîíàííÿ çàâäàíü ðå-
êîíñòðóêòèâíîãî òà òâîð÷îãî õàðàêòåðó. 
Äî íèõ íàëåæàòü:

– çíàõîäæåííÿ ñôåð âèçíà÷åííÿ òà ³ñ-
òèííîñò³ ïðåäèêàò³â; 

– àíàë³ç îçíà÷åíü ïîíÿòü «ð³âíÿííÿ», «íå-
ð³âí³ñòü» òà ïîâ’ÿçàíèõ ³ç íèìè ïîíÿòü, ñôîð-
ìóëüîâàíèõ ó êóðñàõ ìàòåìàòèêè äëÿ ÂÍÇ; 

– ñàìîñò³éíå ôîðìóëþâàííÿ âèçíà÷åíü; 
ñêëàäàííÿ òàáëèö³ â³äïîâ³äíîñò³ ìàòåìà-
òè÷íèõ òà ìàòåìàòèêî-ëîã³÷íèõ ïîíÿòü; 

– ðîçãëÿä âëàñòèâîñòåé â³äíîøåíü ñë³-
äóâàííÿ òà ð³âíîñèëüíîñò³ íà ìíîæèí³ ð³â-
íÿíü (íåð³âíîñòåé); 

– îá´ðóíòóâàííÿ äîâåäåíü òåîðåì ïðî 
ð³âíîñèëüí³ñòü ð³âíÿíü, ³ç âèêîðèñòàííÿì 
âèñëîâëþâàëüíî¿ ôîðìè; 

– äîñë³äæåííÿ ïåðåòâîðåíü ð³âíÿíü (íå-
ð³âíîñòåé) íà ïðåäìåò çì³íè íèìè ìíîæèíè 
ðîçâ’ÿçê³â òîùî.

Íàâåäåìî ïðèêëàäè òàêèõ çàâäàíü.
Çàâäàííÿ 5. Ñàìîñò³éíî ñôîðìóëþéòå 

îçíà÷åííÿ ð³âíÿííÿ ç îäí³ºþ (äâîìà) çì³í-
íèìè, âçÿâøè çà îñíîâó ïîíÿòòÿ âèñëîâëþ-
âàëüíî¿ ôîðìè.

Â³äïîâ³äü äî çàâäàííÿ 5.
Îçíà÷åííÿ 1. Ð³âíÿííÿ ç îäí³ºþ çì³í-

íîþ íà ìíîæèí³ R  âèçíà÷àº â³äîáðàæåííÿ 
0;1R , òîáòî º ëîã³÷íîþ ôóíêö³ºþ (ïðå-

äèêàòîì) ç îáëàñòþ âèçíà÷åííÿ R , ùî ïðè-
éìàº çíà÷åííÿ ç 0;1 . Ìíîæèíà E  ðîçâ’ÿç-
ê³â öüîãî ð³âíÿííÿ – ï³äìíîæèíà R . 2RE

Îçíà÷åííÿ 2. Ð³âíÿííÿ ç äâîìà çì³ííè-
ìè – öå äâîì³ñíà âèñëîâëþâàëüíà ôîðìà, 
ùî âèçíà÷àº íà ìíîæèí³ 2R  âñåìîæëèâèõ 
ïàð ä³éñíèõ ÷èñåë ëîã³÷íó ôóíêö³þ (ïðå-
äèêàò) 2R 0,1 . Ìíîæèíà E  ðîçâ’ÿçê³â 
öüîãî ð³âíÿííÿ – ï³äìíîæèíà 2R  ( 2RE
), à êîæíèé ðîçâ’ÿçîê – óïîðÿäêîâàíà ïàðà 
ä³éñíèõ ÷èñåë.

Çàâäàííÿ 6. ßê³ âëàñòèâîñò³ ìàþòü â³ä-
íîøåííÿ ñë³äóâàííÿ òà ð³âíîñèëüíîñò³ íà 
ìíîæèí³ ð³âíÿíü? ×è º âîíè â³äíîøåííÿìè 
åêâ³âàëåíòíîñò³?
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Â³äïîâ³äü äî çàâäàííÿ 6.

Â³äíîøåííÿ 
ñë³äóâàííÿ

Â³äíîøåííÿ 
ð³âíîñèëüíîñò³

1) àñèìåòðè÷í³ñòü: 
ÿêùî îäíå ð³âíÿííÿ º 
íàñë³äêîì äðóãîãî, òî 
äðóãå ìîæå ³ íå áóòè 
íàñë³äêîì ïåðøîãî

1) ðåôëåêòèâí³ñòü: 
êîæíå ð³âíÿííÿ 
ð³âíîñèëüíå ñàìå 
ñîá³

Îçíà÷åííÿ. Â³äíî-
øåííÿ  , âèçíà÷åíå ó 
ìíîæèí³  , íàçèâàþòü 
àñèìåòðè÷íèì, ÿêùî  

abbaMbMa ,,

2) ñèìåòðè÷í³ñòü: 
ÿêùî îäíå ç äâîõ 
ð³âíÿíü ð³âíîñèëüíå 
äðóãîìó, òî äðóãå 
ð³âíÿííÿ ð³âíîñèëüíå 
ïåðøîìó

3) òðàíçèòèâí³ñòü: 
ÿêùî îäíå ð³âíÿííÿ 
ð³âíîñèëüíå äðóãîìó, 
à äðóãå ð³âíîñèëüíå 
òðåòüîìó, òî ïåðøå 
ç íèõ ð³âíîñèëüíå 
òðåòüîìó

Â³äíîøåííÿ ð³âíîñèëüíîñò³ º â³äíîøåí-
íÿì åêâ³âàëåíòíîñò³, ÿêå âèêîðèñòîâóºòüñÿ 
ïðè ðîçâ’ÿçóâàíí³, êîëè äîâîäèòüñÿ çàì³-
íþâàòè îäíå ð³âíÿííÿ ³íøèì.

Ðîçãëÿíåìî çàâäàííÿ, ïîâ’ÿçàí³ ç äîñë³-
äæåííÿì ïåðåòâîðåíü ð³âíÿíü íà ïðåäìåò 
çì³íè íèìè ìíîæèíè ðîçâ’ÿçê³â.

Çàâäàííÿ 7. Íåõàé äàíî äåÿêå ð³âíÿííÿ:

                         xgxf ,                  (1)

äî îáîõ ÷àñòèí ÿêîãî äîäàëè âèðàç xh  
Ïðè öüîìó îäåðæàëè ð³âíÿííÿ:

                xhxgxhxf        (2).

Äîñë³ä³òü òà ïðîàíàë³çóéòå, âèêîðèñòî-
âóþ÷è êîíêðåòí³ ïðèêëàäè, ÷è ìîæå ïå-
ðåòâîðåííÿ, çä³éñíåíå íàä ð³âíÿííÿì (1), 
ïðèçâåñòè äî: 

à) âòðàòè êîðåí³â ð³âíÿííÿ; 
á) ïîÿâè çàéâèõ êîðåí³â ð³âíÿííÿ.
Â³äïîâ³äü äî çàâäàííÿ 7.
à) Âòðàòà êîðåí³â â³äáóâàºòüñÿ çàâäÿêè 

çâóæåííþ ÎÄÇ çàäàíîãî ð³âíÿííÿ. Ó äàíîìó 
âèïàäêó äî îáîõ ÷àñòèí (1) äîäàºòüñÿ âèðàç, 
ó ÿêîãî ÎÄÇ âóæ÷à, í³æ ó ð³âíÿííÿ (1).

Ïðèêëàä.      052 xx                     (1)

                 5
75

5
72

x
x

x
x            (2).

Êîðåíÿìè ïåðøîãî ð³âíÿííÿ º ÷èñëà 0 ³ 
-5, à êîðåíåì äðóãîãî – ÷èñëî 0.

á) Ïîÿâà çàéâèõ êîðåí³â â³äáóâàºòüñÿ â 
ðåçóëüòàò³ ðîçøèðåííÿ ÎÄÇ. ßê ïðèêëàä, 
âàðòî ðîçãëÿíóòè îáåðíåíèé ïåðåõ³ä â³ä 
äðóãîãî ð³âíÿííÿ äî ïåðøîãî, ÿêèé ìîæíà 
çä³éñíèòè äîäàâàííÿì äî îáîõ ÷àñòèí (2) 
âèðàçó

5
7

x
xh

.

Çàâäàííÿ 8. ×è çàâæäè ðîçøèðåííÿ ÎÄÇ 
çì³ííî¿ ð³âíÿííÿ ïðèâîäèòü äî ïîÿâè çà-
éâèõ êîðåí³â?

Â³äïîâ³äü äî çàâäàííÿ 8. Í³. Íå ïðè-
çâîäèòü, êîëè äî ÎÄÇ äðóãîãî ð³âíÿííÿ äî-
äàºòüñÿ ÷èñëî, ùî íå º éîãî ðîçâ’ÿçêîì.

Ïðèêëàä. 
4

14
4

152
x

x
x

x  (1)

                        xx 452                 (2)

ÎÄÇ ð³âíÿííÿ (1): 4x . ÎÄÇ ð³âíÿííÿ 
(2): Rx . 4x  íå º êîðåíåì äðóãîãî ð³â-
íÿííÿ, îòæå, çàéâ³ êîðåí³ ó äðóãîìó ð³âíÿíí³ 
íå ç’ÿâëÿòüñÿ.

3x  º êîðåíåì îáîõ ð³âíÿíü.
Ðîçãëÿíåìî çàâäàííÿ, ïîâ’ÿçàíå ç äîñë³-

äæåííÿì ïåðåòâîðåíü íåð³âíîñò³ íà ïðåä-
ìåò çì³íè íèìè ìíîæèíè ðîçâ’ÿçê³â.

Çàâäàííÿ 9. Íàâåä³òü ïðèêëàä íåð³âíî-
ñò³, ï³ä ÷àñ ðîçâ’ÿçóâàííÿ ÿêî¿ â³äáóâàºòü-
ñÿ ðîçøèðåííÿ ÎÄÇ çì³ííî¿ íåð³âíîñò³ òà 
ðîçâ’ÿçêè íåð³âíîñò³-íàñë³äêó ïîòðàïëÿþòü 
äî îáëàñò³ ðîçøèðåííÿ.

Ïðîêîìåíòóéòå, ÿê³ ïîìèëêè ìîæóòü äî-
ïóñòèòè ó÷í³ ï³ä ÷àñ ðîçâ’ÿçóâàííÿ òàêî¿ íå-
ð³âíîñò³.

Â³äïîâ³äü äî çàâäàííÿ. Ïðèêëàäîì òà-
êî¿ íåð³âíîñò³ º

2xxh .
Ðîçâ’ÿçóþ÷è ¿¿, ó÷í³ ìîæóòü â³äíÿòè â³ä 

îáîõ ÷àñòèí âèðàç 2xxh  òà ïðè-
éòè äî íåð³âíîñò³ x2 , ðîçâ’ÿçêîì ÿêî¿ º 
ïðîì³æîê 2; .

Îäåðæàíà ïðè öüîìó íåð³âí³ñòü x2 , 
ÎÄÇ ÿêî¿ º âñ³ Rx , º íåð³âí³ñòþ-íàñë³ä-
êîì âèõ³äíî¿ íåð³âíîñò³. Îñê³ëüêè ÎÄÇ âè-
õ³äíî¿ íåð³âíîñò³ º ÷èñëà 2x , òî ìîæå-
ìî ñòâåðäæóâàòè, ùî ï³ä ÷àñ ðîçâ’ÿçóâàííÿ 
â³äáóëîñü ðîçøèðåííÿ ÎÄÇ, ³ ðîçâ’ÿçêè 
íåð³âíîñò³-íàñë³äêó ïîòðàïèëè äî îáëàñò³ 
ðîçøèðåííÿ.

Ïðàâèëüíî áóëî á ïåðåéòè â³ä âèõ³äíî¿ 
íåð³âíîñò³ äî ñèñòåìè óìîâ

 
;2
,2

x
x  

çà äîïîìîãîþ ÿêî¿ ìîæíà ïîÿñíèòè ïðà-
âèëüíó â³äïîâ³äü äî íåð³âíîñò³ ïðî òå, ùî 
âîíà íå ìàº ðîçâ’ÿçê³â.

Âèñíîâêè ç ïðîâåäåíîãî äîñë³äæåí-
íÿ. Ðîçðîáëåíå çà çàïðîïîíîâàíîþ ó ñòàò-
ò³ òåõíîëîã³ºþ çàíÿòòÿ êóðñó çà âèáîðîì 
«Äåÿê³ ïèòàííÿ øê³ëüíîãî êóðñó ìàòåìàòè-
êè ç òî÷êè çîðó âèùî¿» ñïðèÿº ðåàë³çàö³¿ 
ïðèíöèï³â ïðîôåñ³éíî-ïåäàãîã³÷íî¿ ñïðÿ-
ìîâàíîñò³ íàâ÷àííÿ, íàñòóïíîñò³ â ñèñòåì³ 
ôàõîâî¿ ï³äãîòîâêè ìàéáóòíüîãî â÷èòåëÿ, 
ºäíîñò³ òåîðåòè÷íî¿ ³ ïðàêòè÷íî¿ ï³äãî-
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òîâêè. Ñòâîðåíà äëÿ íüîãî ñèñòåìà çàäà÷ 
ïðèçíà÷åíà ç ìåòîþ ñèñòåìàòèçàö³¿ çíàíü 
ñòóäåíò³â, ÿê³ îäåðæóþòü âèùó îñâ³òó çà 
ñïåö³àëüí³ñòþ 014 «Ñåðåäíÿ îñâ³òà. Ìàòå-
ìàòèêà», ç òåîðåòè÷íèõ îñíîâ çì³ñòîâî¿ ë³-
í³¿ «Ð³âíÿííÿ ³ íåð³âíîñò³».


